iINTEGRATION #1

On donne ci-contre la

courbe représentative ) /
d’'une fonction g définie

sur lintervalle [—2;5]. NG
Par lecture graphique,

déterminer les intégrales

0 4

suivantes :

1. f;g(x)dx 2. f:g(x)dx 3. fsg(x)dx

-2

Soit f la fonction définie sur R par la courbe ci-

dessous: /
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1. Al'aide d’'une intégrale notée I, exprimer l'aire
de la surface hachurée en unités d’aire.

2. Estimer a I'unité pres la valeur de f f(x)dx.
0

3. Encadrer I par deux nombres entiers.

Calculer les intégrales suivantes :

1
— _ — 2 _
I = -[—1( 3x+5)dx ] LZ(Sx 7x) dx

A
K = f3cos(x) dx L= fzsin(x) dx
0 0

Soit f et g les fonctions définies sur |0 ; +oo[ par:

f(x) =x%In(x) et g(x) = xIn(x)
1. Calculer f'(x).

2. En déduire une primitive de g sur |0 ; +oo].
e

3. Calculerf g(x)dx.

1

Soit f et F les fonctions définies sur R par :
f(x) =xe* et F(x) = (x —1)e*
1. Montrer que F est une primitive de f sur R.

2. En déduiref f(x)dx.
0

E Soit f la fonction définie sur I =] — 1; +oo[ par:

2x% + x
fe) = x+1 "
1. DémontrerqueVx € [, f(x) =2x — 1 + ——.

x+1
2. Calculerf f(x)dx.
0

Calculer les intégrales suivantes :

3
sz (3x + 1)%dx
1

In2
K—f et dt
=]

0= [ e
Q In2 e 4
= t
In1 Vet+1

Vi Vs
I
S = j sin(x)cos(x)dx T = f cos (Zx + —) dx
0 0 3

2
L=f5tzet3dt
-1
N—fl x4
) e ™

= | ——=dx
fo Vv3x+1
e
1
R =f —In(2x) dx
1 X

-t+1

E Soit f et g deux fonctions continues sur R telles
3

que f f(x)dx =2 etf g(x)dx = -5.
-1 -1
Calculer:

a. f317f(x) dx f flx)+g(x)dx

f 2f(x) - 3g(x)) dx

ﬂ On con51dere les intégrales sulvantes
| fz cos(x)
o COSx + sin x

-]
1. Calculer I +Jetl —].
2. En déduire les valeurs de I et J.

1 ex
Soitl=j .
0 e

1. Calculerletl +J.
2. En déduire la valeur de J.

1
FHl soit 1=f

X _dx et —fi X
o 1+x2 xe]_o1+x2 *
1. Calculer I.

1
2. Montrerquel + ] = >

cos(x)
cosx + sinx

3. En déduire la valeur de J.

1. En utilisant la relation de Chasles, calculer :

5
I =f |x| dx
-3

8

2. Méme question pour | = f |x — 5| dx.

Soit f une fonction définie et continue sur
[-5;7]tellequeVx € [-5;7],—1 < f(x) < 3.
7

Justifier que : —12 < f f(x)dx < 36.
-5

Démontrer que Vx € [0;1],0 < xe™™ < xe ™

1 1 1
xe *dx < E(l — —).

et en déduire que 0 < f -

0 2

7
Démontrer que 0 < f x%In(x) dx < §ln(2)

1



