
.LİMİTES. 
 
.1. Soit 𝑓𝑓 une fonction définie sur ℝ telle que pour 
tout réel 𝑥𝑥, on a 1 ≤ 𝑓𝑓(𝑥𝑥) ≤ 2. Et soit 𝑔𝑔 la fonction 

définie sur ] − ∞ ; 0[ par 𝑔𝑔(𝑥𝑥) =
2𝑓𝑓(𝑥𝑥) + 1

𝑥𝑥
. 

1.  Démontrer que ∀𝑥𝑥 ∈] − ∞ ; 0[,
5
𝑥𝑥

≤ 𝑔𝑔(𝑥𝑥) ≤
3
𝑥𝑥

 
2. Déterminer les limites de 𝑔𝑔 en −∞ et en 0. 
 

.2. Soit 𝑓𝑓 la fonction définie par 𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 2 cos 𝑥𝑥 − 𝑥𝑥 
pour tout 𝑥𝑥 ∈ ℝ. 
1. Montrer que ∀𝑥𝑥 ∈ ℝ, −2 − 𝑥𝑥 ≤ 𝑓𝑓(𝑥𝑥) ≤ 2 − 𝑥𝑥. 
2. Calculer les limites de 𝑓𝑓 en −∞ et en +∞. 

3.  Calculer lim
𝑥𝑥→−∞

 
𝑓𝑓(𝑥𝑥)

𝑥𝑥
 

 

.3. Soit 𝑓𝑓 la fonction définie par 𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝑥𝑥 + 2 sin 𝑥𝑥 
pour tout 𝑥𝑥 ∈ ℝ. 
1. Montrer que ∀𝑥𝑥 ∈ ℝ, 𝑥𝑥 − 2 ≤ 𝑓𝑓(𝑥𝑥) ≤ 𝑥𝑥 + 2. 
2. Calculer la limite de 𝑓𝑓 en +∞. 

3.  Calculer lim
𝑥𝑥→+∞

 
𝑓𝑓(𝑥𝑥)

𝑥𝑥
 

 

.4. Calculer les limites ci-dessous :  
1. lim

𝑥𝑥→−∞
(𝑒𝑒𝑥𝑥 + 2𝑥𝑥 − 3) 2. lim

𝑥𝑥→−∞
(𝑒𝑒𝑥𝑥 + 1)(5 − 𝑒𝑒𝑥𝑥) 

3. lim
𝑥𝑥→+∞

(1 − 𝑥𝑥 − 2𝑒𝑒𝑥𝑥) 4. lim
𝑥𝑥→+∞

(2𝑥𝑥 − 3)(5𝑒𝑒𝑥𝑥 − 1) 

5. lim
𝑥𝑥→+∞

(2𝑒𝑒−𝑥𝑥 − 3)√𝑥𝑥 6. lim
𝑥𝑥→−∞

(7 − 2𝑒𝑒𝑥𝑥)(2 + 𝑒𝑒𝑥𝑥) 

7.  lim
𝑥𝑥→−∞

(1 − 𝑒𝑒𝑥𝑥)(1 − 𝑥𝑥)  8.  lim
𝑥𝑥→0
𝑥𝑥>0

(1 − 2𝑒𝑒𝑥𝑥) �1 +
2
𝑥𝑥

� 

 

.5. Soit 𝑓𝑓 la fonction définie sur ]0 ;  +∞[ par : 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) =
2

𝑒𝑒𝑥𝑥 − 1
 

Calculer les limites de 𝑓𝑓 en +∞ et en 0. 
 

.6. Soit 𝑓𝑓 la fonction définie sur ℝ par : 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) =
𝑒𝑒𝑥𝑥 + 3
𝑒𝑒𝑥𝑥 + 1

 
Calculer les limites de 𝑓𝑓 en −∞ et en +∞. 
 

.7. Soit 𝑓𝑓 la fonction définie sur ℝ∗ par : 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 5 −
2

1 − 𝑒𝑒𝑥𝑥 
Démontrer que 𝒞𝒞𝑓𝑓 admet trois asymptotes. 
 

.8. Calculer les limites suivantes :  
1. lim

𝑥𝑥→−∞
𝑒𝑒3𝑥𝑥−2 2. lim

𝑥𝑥→+∞
√2 + 𝑥𝑥 + 𝑒𝑒−𝑥𝑥 

3. lim
𝑥𝑥→+∞

𝑒𝑒1+𝑥𝑥−𝑥𝑥2 4. lim
𝑥𝑥→0
𝑥𝑥>0

𝑒𝑒
2
𝑥𝑥 

 
 
 

.9. Soit 𝑓𝑓 la fonction définie sur ℝ par : 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) =
𝑒𝑒2𝑥𝑥 − 2
𝑒𝑒𝑥𝑥 + 1

 
Calculer les limites de 𝑓𝑓 en −∞ et en +∞. 
 

.10. Soit 𝑢𝑢 une fonction définie sur ℝ telle que pour 
tout réel 𝑥𝑥, on a 𝑥𝑥 − 1 ≤ 𝑢𝑢(𝑥𝑥) ≤ 2𝑥𝑥 − 1.  
Et soit 𝑓𝑓 la fonction définie sur ℝ par 𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝑒𝑒𝑢𝑢(𝑥𝑥). 
1. Montrer que ∀𝑥𝑥 ∈ ℝ,  𝑒𝑒𝑥𝑥−1 ≤ 𝑓𝑓(𝑥𝑥) ≤ 𝑒𝑒2𝑥𝑥−1. 
2. Calculer lim

𝑥𝑥→−∞
 𝑓𝑓(𝑥𝑥)  et  lim

𝑥𝑥→+∞
 𝑓𝑓(𝑥𝑥). 

 

.11. Calculer les limites suivantes : 
1. lim

𝑥𝑥→+∞
(2𝑒𝑒𝑥𝑥 − 3 cos 𝑥𝑥) 2. lim

𝑥𝑥→−∞
(1 + 𝑒𝑒𝑥𝑥 sin 𝑥𝑥) 

 

.12. Calculer les limites suivantes : 
1. lim

𝑥𝑥→−∞
(3𝑥𝑥𝑒𝑒𝑥𝑥 + 𝑒𝑒𝑥𝑥 − 1) 2. lim

𝑥𝑥→−∞
(1 − 𝑒𝑒2𝑥𝑥 − 𝑥𝑥3𝑒𝑒𝑥𝑥) 

3.  lim
𝑥𝑥→+∞

�2 −
4𝑒𝑒𝑥𝑥

𝑥𝑥
�            4.  lim

𝑥𝑥→+∞
�1 +

𝑒𝑒𝑥𝑥

2𝑥𝑥2� 

5.  lim
𝑥𝑥→+∞

�1 +
4𝑒𝑒𝑥𝑥

√𝑥𝑥
�            6.  lim

𝑥𝑥→+∞
�

𝑒𝑒𝑥𝑥√𝑥𝑥
𝑥𝑥

� 

7.  lim
𝑥𝑥→+∞

5𝑥𝑥
𝑒𝑒𝑥𝑥                           8.  lim

𝑥𝑥→+∞

5 − 3𝑥𝑥
𝑒𝑒𝑥𝑥  

 

.13. Calculer les limites suivantes : 
1. lim

𝑥𝑥→−∞
(5𝑥𝑥 − 1)𝑒𝑒𝑥𝑥 2. lim

𝑥𝑥→−∞
(𝑥𝑥2 + 𝑥𝑥 + 3)𝑒𝑒𝑥𝑥 

3. lim
𝑥𝑥→+∞

(3𝑥𝑥 − 𝑒𝑒𝑥𝑥) 4. lim
𝑥𝑥→+∞

(3𝑥𝑥2 − 2𝑒𝑒𝑥𝑥) 
5. lim

𝑥𝑥→+∞
(𝑥𝑥2 − 𝑥𝑥𝑒𝑒𝑥𝑥) 6. lim

𝑥𝑥→−∞
(𝑒𝑒𝑥𝑥 − 𝑥𝑥)𝑒𝑒𝑥𝑥 

7. lim
𝑥𝑥→−∞

(3𝑥𝑥𝑒𝑒3𝑥𝑥) 8. lim
𝑥𝑥→+∞

(2 − 𝑥𝑥)𝑒𝑒2−𝑥𝑥 

.14. Calculer les limites en −∞ et en +∞ de la 
fonction 𝑓𝑓 définie sur ℝ par 𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝑥𝑥𝑒𝑒−20𝑥𝑥. 
 

.15. Calculer les limites suivantes : 
1. lim

𝑥𝑥→+∞
(𝑥𝑥𝑒𝑒−𝑥𝑥) 2. lim

𝑥𝑥→−∞
(𝑥𝑥𝑒𝑒0,1𝑥𝑥) 

3. lim
𝑥𝑥→−∞

(3𝑥𝑥𝑒𝑒
1
2𝑥𝑥)  

 

.16. Soit 𝑓𝑓 la fonction définie sur ]0 ; +∞[ par : 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) =
𝑒𝑒0,1𝑥𝑥

𝑥𝑥
 

1. Calculer la limite de 𝑓𝑓 en 0. 
2. Calculer la limite de 𝑓𝑓 en +∞. 
 

.17. Calculer les limites suivantes : 

1.  lim
𝑥𝑥→+∞

𝑒𝑒2𝑥𝑥

𝑥𝑥
                        2.  lim

𝑥𝑥→−∞

𝑒𝑒−3𝑥𝑥

𝑥𝑥
 

3.  lim
𝑥𝑥→+∞

𝑒𝑒0,1𝑥𝑥

2𝑥𝑥
                      4.  lim

𝑥𝑥→+∞

𝑒𝑒2𝑥𝑥−4

4𝑥𝑥
 

5.  lim
𝑥𝑥→−∞

3𝑥𝑥𝑒𝑒2𝑥𝑥+5 

 

 

5.  lim
𝑥𝑥→−∞

(2 − 3𝑒𝑒𝑥𝑥)5           6.  lim
𝑥𝑥→+∞

� 𝑥𝑥2 − 1
4𝑥𝑥2 + 1

 

 


